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VARIANTA 1

5p

5p

1. Sd se calculeze Cl +31.

2. 56 se determine solutiile reale ale ecuafiei logr (3x + 4) = 2 .

3. Si se calculeze l*l , gtiind cI x, gi x2 sunt soluliile ecuafiei
x1 x2

*2 - *-2=0.
4' Se considerd funcfia 7 : [o't] -+ R' /('r) = -'2'36 se determine mulfimea

valorilor funcfiei / .

5. Fie punctele A(2,-l) 9i f (-1:) . S[ se determine numerele reale a Si b

astfel incit VE = ai +bj .

6. Se considerd triunghiul ABC ct AB = 4, AC = J7 qi BC = Ji. Sd se

calculeze misura unghiului B.

Solulii

t. 4 +Y=h*3!=3 +6=9.

2. punem condilia: 3x + 4> 0 <+ *, -:, o =(-:,*-) . Din log,(3x + 4) =2

rentltd 3x+4=25,adic63x:21, decix:7 e D.

3. Dinrelaliile lui vidte: {''**'=^1. ou, l*l - x'*x' =-+.- 
lxrx, = -2 xt x2 xiz 2

l. f :l},tl-+ R., / (x) = -r2 este continul 9i strict descrescitoare pe [0, t] . Atunci

mullimea valorilor tuncliei/este: / ([0, t]) =lf (r); f (0)] = [-L 0] .

5. Cum 7E=?I-Zi+(:+r)i=-37+ 4i ,annci a=-3 9i b=4.

6. Din teorema cosinusului avem ACz = AB2 + BC2 - 2AB' BC' cos,B, adic[

(J1)' = 4' + ",1-3' -2.4...6.cos-B . Rezultl ctr 8J3cosB = 12 , de unde

cos.B = -3- =4, A..i m(<B)= 30o .2J3 z'

5p

5p

5p

5p

3
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VARIANTA 3

1. 56 se determine alzeceleatermen al girului 1,7,13,t9, "' '

2. Se considerd toate numerele naturale de trei cifre scrise cu elemente din

mullimea {t,Z} . S[ se calculeze probabilitatea ca, alegdnd un astfel de numar,

acesta sa fie divizibil cu 3.

3. S[ se determine solufiile reale ale ecuafiei J2 + t = * '

4' Se consider6 funcfia / : R -+m''f(') =2x *1' Sl se calculeze

f (-2)+ f (-r)+,r(0) + f (r) .

5. S[ se determine ecualia dreptei care trece prin punctele A(2,-1) 9i B(1, -2).

6. 56 se calculeze aria triungh itl|t' ABC,gtiind c6 AB = AC = J' , m(+A) =30"

Solu{ii

1. Observam c5 termenii girului sunt in progresie aritmetica. Avem ar: | $i r: 6.

Deci a,o =at*9r =1+9'6=55.
2. Fie numerele de acest fel notate abc .

Fie funcliile .f : {o, b, c} --> {1,2\. Sunt 23:8 astfel de func}ii,adic[ 8 astfel de

numere abc , c1 a, b, c e {1,2) . Deci sunt 8 numere de 3 cifre scrise cu elemente din

mullimea {1, 2}. Dintre ele, sunt divizibile cu 3 doar cele cu a : b : c, adicd I 11 9i

" l- 
=0.25 .222. Atunci P =i=4

3. Din condiliile de existenld 2 + x ) 0 qi x ) O, rentlt' I = [0,* *) = D' Ridicand la

p6trat, ecualia devine x' - x-2=O avdndsoluliile xt= -le D Si x, =2e D'
4. -f(-2)=2'(-2) f 1=-3 , f(-l)=2'(-l)*1=-1, ,F(0) =2'0+l=1,

f (l)=2'l+r=3, deci f(-z)+ f (-r)+,f(0)+/(1)=0'

s.(AB): t-!.q=m(x-x); m=ry= --2*=l =1.
xa - x,a l-2

Rezultd (AB) : Y*1 =x -2 e x- Y -3 =0'

6. Arrr=aLA?@='t'\, L =i

:erTnlne

-los..r=3.

,.: -5-r+5<1.
- 1. 3'i-+1 gi 5 .3' + I

;i 8(6, 3). Sd se

. m(aBAC)=30o $i

:0.

.adica x) +2x-8=0;

. deci .re {1,2,3,4}.
l--i 3'+1-,-, aorca

-,i7 , deci

5p
5p

5p

5p

5p

5p
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.f-l<0.
,i arirmetice (an),rr,

te un numdr real nenul.

;te egala cu 5.

rrg-(.\'-))=J.

= ././ 9i

lC . ;tiind cd AB :3 qi

-10- x-2=0,

,o. de unde a=-4

5p

5p

5p

5p

5p

VARIANTA 5

1. S[ se determine numlru] elementelor mu$imii 1={xeZl lx+11<2}.

2. 56 se calculeze probabilitatea ca, alegdnd un numlr din mulfimea

{Vr, Xt, X5,..., 160}, acesta s[ fie num[r rafional'

3.Fietuncfirle f :R-+R,/(x)='*3 si g:R+R'g(x)=2x-1' sise

determine solufia teall a ecualiei 2f (t) + 3g(x) = -5 '

4. Dupd o reducere at20o/o,preful unui produs este 320 de lei. S5 se determine

preful produsului inainte de reducere'

5. in reperu | cartezian (O,i,i) se considerl vectorii i = -31+Zi Si i = S7- 7. Sa

se determine coordonatele vectorului Si +3v '
6. Fie triunghiul dreptun ghic ABC 9i D, mijlocul ipotenuzei BC. Se se calculeze

lungimea laturii ,48 gtiind cd AC: 6 9i " 
D : 5 '

Solulii

l. A=l-l;iAZ adic[ num[ru] elementelor multimii este 5'

2. Numerele rafionale sunt {vi,vE ,1tn7 = {,2,31, adicl 3 caz-:ti favorabile din cele

30 posibile. Atunci P = *= # = O,t'

3.AvemZf(x)+3g(x)=-5;2(x+3)+3(2x-I):-5;8x*3=-5'Rezult5x=-l'
4.80% din x este 320; atunci -x = 400 '

S. 5.il+3.il =-15.i+10.7'+15.7 -3.j =7'j ,deunde coordonatele (O,Z)'

6. Cum BC =2AD, ahrnci BC =10 9i conform teoremei lui Pitagora,

AB2 = BCz - ACz =100 - 36 : 64, de unde '48 
: 8'

5p

-1 a

1-
-l



)rogresii geometrice
t -2.
r -r . Sa se calculeze

te funcliei

r. B\2,3) Si M
menrului OM.
-IBC. gtiind cd BC: 4 Si

--8.

. de unde R=4.

5p

5p

5p

5p

5p

5p

SUBIECTUL II

VARIANTA 1

lr, x2 ral

1. Se considerd determin anail d =lx, rr ,,l, rnde x1,x2,x3e lR. sunt

l* 4 ',1
soluliile ecualiei xt -3x t2 = 0.
a) SI se calculeze x1* x2 * 4.
b) SI se arate cd t * f, + f, = -6 .

c) Si se calculeze valoarea determinantului d.

2. Pe mulfimea numerelor reale definim operatia x o y = xy * 4x + 4y +12 -

a) Sd se verifice cL x " l= (x* 4)(y +4)-4 pentru orice x,ye lR.

b) S5 se calculeze r. (-4), unde x este num[r real.

c) $tiind c5 operalia ,, o " este asociativd, si se calculeze
(-2009). (-2008) o "'o 2008 "2009 .

Solusii

1. a) Din relaliile lui Vidte avem: \,* xz*4 = 0.

b) Din: x, solufie a ecualiei, avem x,' - 34 + 2 = 0 ,

x, solulie a ecualiei, avem x] -3xr+2=0,
x, solulie a ecualiei, avem .{ -3k+2=0 .

Adundm relaliile qi oblinem t * S, + $ -3(\+ x, + n)+ 6 = 0, deci t * f, + I = -6 .

0

c) Adunim liniile 2 qi 3 la linia 1.

d-

2. a) (x * a)(y + 4) - 4 = x! + 4x + 4y + 12= I o y, Vx, yE IR .

b) xo (-+) = (x + +)(-++ 4) -4 = -4,Vxe IR .

c) (-zooq) o (-zoos) "?zool) o...(-s) o (-4) o (-g)... o2009 = -4 deoarece

x o (-+) = (-+) o x = -4,Vxe IR.

" ' [1'o)

= 
+') ,*(Z,Z)

\
h

\
\

x2

\
-0

103
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'o = l,t *Z ,sl n4rrm elper rolerer.unu ueurilnur ur e^lozer as gg (c

I's ,f ,zl

'al)c'q'D

gre erccrro '(r1o-c)+ r(c-qi)+ z@-D))(c+O+oyl= p grecrJrre^ es ES (q

'p 1nlu?uruuelop ezelnclec os ps ,I_=) IS I= g , Z=D ru1ue4 (u

lorql '21)fq'o .pun 'l? o ;l=p Jruueururralep praprsuoc oS .I
l; qol

d9

d9

d9

d9

dg

dg

d9

dg

d9
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j 
- Sabc: 14.

I 1 ll
I:)c a bl=

b cal
,t-2ab+a2+

:= R.

aanrul d .

. - a)l) , oricare ar fi

i' s'l--l
I 3',1=0.
5' 2.1

l.n -6r -6Y+21.
,r. r'e lR.

, I . ,E o"'6 o..."..m09 .

b - c)tl.

i -$-c)'l $r

- f ): + Qc - a)2 +(lb- c)'z|.

5r =

der ine

=,1" =J.',deunde x=0

i -11=,toy,Vx,.Y€lR.
.deci ,ro3=3o-x=3.

.runc1 a\rem:

.lu . oJzoool=J9=3.

SUBIECTUL IT

VARIANTA 3

x1

1. Se consider[ determinanttl d = xz

x3

x2 x:l
.r3 ,, | , und" x1 . x2 , x3 e lR sunt solutiile

x1 ,rl

5p

5p

5p

5p
5p

5p

ecualiei x3 -2x=0.
a) Si se calculeze x1 I x21' Y..

b) S5 se calouleze *l + $ + *l .

c) Sd se calculeze determinantul d.

2. Se considerd polinoamele cu coeficienli reali

.f =Xa +aX3 -28x2 +bx +96, g=X2 +2X _ 24 9i

h=(X'+2X -2q(X'z -q.
a) Sd se scrie forma algebricd a polinomului ft .

b) Si se determine a,belR astfel incAt polinoamele f qi h sd fie egale.

c) S[ se rezolve in mullimea numerelor reale ecuafia

16* +2.8'-28.4' -8.2* +96=0.

Solu(ii

1. a) Din relaliile lui Vi6te avem -xt + x2 + x3 = 0 .

b) Dinrelaliile luiVi6te avem: x1 + x2*r: = 0, xrxr+xi3+ xzx3=-2. Avem

t **1+t =(xy+x2+*r)'-2(x1x2+.x1x3 + x24)=4.

c) d =3x1x24- (ri + i + l). Din relaliile lui Vidte avem x,x"r, = 0 9i

\* xz* xr = Q. Cum x, r, 9i x, sunt r[dicinile ecualiei x' -2x = 0 avem:

xl -zxr=0, x1-2xr=0, ,i- 2xr-0. Adundnd ob{inem:

*i + t + x] = 2(x, + x, t xr)= 0. Rezultd cd d : 0'

2. a) h= xa -4xz +2x3 -BX -24x2 *96= x4 +2xr -28x2 -BX +96.
b\ f =hdacda=2$ib:-8.
c)Not6m 2x =t, t>0; ta +2t3 -28t2 -8t+96=0. Conformpunctului b)reztitdcd

t4 +2t3 -28t2 -8t+96-(t'+2t-24)(t'z-4)=(t +6)(/- 4)(t-z)(t +2). Rezultaci

ecualia in I are soluliile: h : -6 < 0; tz: 4; tt: 2; tc: -2 < 0.

Din 2* = 4) x =2; din 2' =2) x -1. Solutiile ecualiei date sunt I 9i 2'
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:(8002-)o(OOOZ-)I=g
IalElr.\rlBIcosu pursoyog (c

-t.t-Z)(Z-x)=Zor (q

r=f *(Z-t)(e-x) (u'Z
.y7\ o l" -- l=vz-,v @

9t+.t8-d-t/
| \Y)tJ= zV 8c EllnzeU

-.r+€-x=(V).t1IueAY
z uotl[ue11-,(e1,{e3 utq (q

;- = 
rr s O=(7,- rXf -r)

=!+,r!-exe0=(tr,)tep
.--1- I I

l= 17)1ap (u .1

I t-xl
glnps

r00c-) = E IelsoJdxe

:p ea8el pc putp$ (c

)zalsuouep es ES (q

i : .r pr elure es gg (z

-1r+-r)7-,(X=toX
au:nu eeutilnul ed'Z
-r :uruuelep es gg (c

p3a acgue.t es ES (q

r r auruuelep es gg (u

(r o) 'l l= "1
[0 t)

'ul€ur EJaprsuos 0s 'I

S YINVIUVA

d9

d9

d9

d9

d9

dg

90I

' (O:S) rs (y:6) :(g'1) elglnlos ere

Inwelsrs : g= xg gclpe' 
5 = \ + e + x ueurfqo : xV + V - r( - p =,t' alirv\1sqns uF4 (c

' y= zx rS 1= Ir ayl{n1os urfqo es eprm ep, g=y grlpe, 
!= S+Aj,= S- @.2

' V 600Z. S00 I + z 
t 1OOZ = GOOZ) X + "' + Q) X + (DX euriqo es epun

ep' V 600Z + z 
I + "' + y(, + 

z 
I + v + 

z 
I = GOOZ) X + "' + (g)X + (O X + (t)X ueay (c

'Ufg'oA'(qo+q+o)y=

glnps

flience ep Inuatsrs e7 uyetqozer es pg (c

Iqu"uruuelep ezelncl?c as gS (q

x7 erlence sV uyetloze.l es 95 (u

'(.'*',2) Inleur preprsuor eS 'z

X +fi)X stuns ezelnclec es p5 (c
'}j)q'D

eleretrrnu U m ar?clro' (qo + q + D) X = @) X 
. 
@) X pcup ecglrerr es gg (q

= v (qo + q + o) + 
7 
I = b n" * r (q + o) + 

z 
I = (rq +, D(vo + 

c 
I) = (il x . 

@) x @

'v = zv =v.v =v. zv = ,y t, =(\- ')= [,* ')r* ')= ,, (r., ' z' t' .' 
(q- n) [s- v)\g- r) zl \- I

dg

d9

d9

d9

d9

g=t7+x)

i= n"*rrl
d9

ICI
l, t t"
lE (,

'l=

=92

ilx+

'ez u!

'[g '? 'g'g '!'g]
' GooOx + "'+ (

cc

9

I

+s+*
epun

(Os

,* [t- ')=, ,('
\e- n) (0

' v .v .v = ey 
eprm ' ey ezelficleJ as 95 (u

'U 3D epun'yD +zI =@)X
0)
I l= ,t eleculpru gJaprsuoc as (5)z;4,reauli1nur u1 '1
t)
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SUBIECTUL II

VARIANTA 5

l
I

;are ar fi numerele

ne).

a, 3).

1'-1 =A2=A.

=l-*(a+b+ab)A=

+2.1+ ...+ Iz+2009A , de

5. 2009,4 .

giile.rl=1$i x2=4.

= 3 . adicd i*=j; sistemul

l. Se considerdmatricea O=(* -' 
t 

^.l, ,.IR.. Se noteazd A2 = A.A,
I I *-3)

(r o)
I" =l I.' [0 t)
a) Sd se determine x real, gtiind cd det (,4) = O .

b) S[ se verifice egalitatea trz = (2x - 6) A -(*' - ex +z)' tr.

c) Si se determine xe lR pentru care A' =2A.
2. Pe mullimea numerelor reale se considerd legea de compozilie
xo!=xy-2(x+y)+6.
a) Sd se arate ci xo I =@-2)(y -2)+2, oricare ar fr x, -y€ lR.

b) Sa se demonstreze cd x " 2 = 2, oricare ar fi x e lR.

c) $tiind cd legea de compozilie ,, o " este asociativS, sd se calculeze valoarea

expresiei z =(-ZOOg)o (-zoos) o... o (-l) o 0 o 1 o 2 o ... o2009 .

Soluyii

lx-3 I I

l.a) det(l)=l-'. - ' 
-l=(r-3)'-l=12-6,+8.I r x-rl

det(A)= 0 = x' - 6x+ 8 = 0, x' - 4x - 2x +8 = 0, r(x - \ - 2(x- 4) = 0,

(x-4)(x -2) =0 = x' = 4. x, = 2 .

b) Din Cayley-Hamilton avem A'z -Tr(A)' A+ det A'Iz =0 .

Avem Tr(A) = x -3 + x -3 = 2x - 6 gi det,4 = x' -6x+ 8 .

Rezultd cd A2 =Tr(A). A- det A. I, = (2x - 6)A- (x' - 6x + 8)12 .

cr A2 -z.t=(*'-8x+16 .2x-8 
.,]=fg 

9).a..i.':+.., 1, -,,_1,. 2x_g x2_gx+16) [0 0,/._-,.^ ..

2.a) (x-2)(y-2)+2- xy-2x-2y+4+2- xy-2(x+ y)+6=x" / .

b) x " 2= (x - 2)(2 - 2) + 2 = 0 + 2 =2, Vxe lR .

c) Folosind asociativitatea qi relalia de la punctul b) obfinem:
E = 1(2009) o (-2008) o (-2007) o ... o (- l)l o 2 o 13 o ... o 2008 o 20091 = ) .

5p

5p

5p

5p

5p

5p
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VARIANTA T

5p

5p

5p

Solutii

5p
5p
5p

t.a.s f,@)=[*)
b)f'(x): 0, dacd x €

1. Se considerd tunclial: R. \{-1} + R., /(x) =L\/ x*l
a) Sd se calculeze derivata funclieil
b) SI se determine intervalele de monotonie ale funcfieil
c) Sd se demonstreze cd f (x) S -4 pentru orice x < -1 .

2. Se considerd funclia /:]R. --) R., /(x) =f*'-* "' ' '=:
[r/x +1, x>0

a) Si se arate cdfunclia/admite primitive pe R.
t)

b) Sd se calculeze lrx f (x)dx.

c) Sd se determine volumul corpului obfinut prin rotafia in jurul axei ox a

graficnlui funcliei s: [O;t]-+ IR., g(x) = 7G) .

=Fr+=**,vxe R\{-u.
(x+1)' (x+l)

/este strict crescdtoare Pe (:, 2l U [0; + -1 '

/este strict descrescltoare pe l), -1) U (-1; 0l .

c) Din tabloul de varia{ie alcituit pentru punctul b) avem ci
/ strict crescdtoare Pe (--, -Z),deunde/(x) < f (-2)=-4,Yxe (*,-2)
/ strict descrescdtoar e pe f-2, - l), de unde /(x) < f (-2) = -4, Y x e l-2, - l)'
Deci /(x) < -4, Vxe (--, -1;.
2. a)Limitala st6nga, respectiv la dreapta a funcfiei/ifl r0 = 0 este egal6 cu 1;

f @) =1 , deci /este continud pe JR = / admite primitive pe R'

b) f,(x' + xe')dx=+[, + f,x@')'dx=-f,* xe'l!,-f,e.*=?-z

c) v =nfs'zG)dx=n[(..tr +i2 dx=,rX(r +2Ji+r)dx="(+-+;.r)[ =+

213
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t-1EZl

; l=rrO;_ J 
(r

_ir =.rp(r;-3llu= t @

'g1 ed e,rqturud

nluor./'JEP 'I uI Enulluoc

->r l->x
-'-I [-er

_,, rull =lxl{ rutl (u'Z

ad areolgcseJc IoIDS else

- \ .N
':'>!- 'gt>$)I

i uI tul
L-. lrurs./' zr>9> t>0 (J

l --':rl od ereolPcsercseP

aJ arcotEcserc 1cr4s elsarf

'-i =.r qc€p 0 =G),1 (q

/ r'A \

- 
= I't)=(i')'/ (B'I

llrnpS

.la. - 
I lzalnrler es ES (r I -
'l

:3 retirun; tnlncger8

lL1\ azalnJluc es 95 (q

i:unJ Ec alere es Pg (u

Ii-.unl ElsplsuoJ es 'z

) rzulsuolueP es 95 (r

t1ul :uluuelep es 9S (q

. l- p3 elgua,t es Pg (u

ErirunJ QJepISuoc es 'I

g VINVIUVA

d9
d9

d9

d9

d9

,IZ

' 1 =!l ,a(t - x) =11 (r)C = *p(4lil = V :rrep 'grttlrzod rS gnu4uoc/(q
' U 3f,A '@){ = ,o.x = 

"a 
.(I- x) + ,a = ,l,a(l_ x)l= (r),g IS 5; ed pllqelFrep ,{ @ 

.Z

. (l- a) uoora ., _
r- otoz' 

e

., r"0,131,;lr';i##J
I-d nrn-} l- r-A .turuel 

oloz.rolluudems.

a l- oror' 
u 

t- oroz -
' 
*_oZ=(r_a- ra)- r_at ro=(r)B,6;<_g:B

ig;=r4'@)l = ,_o- ,o=(x),{ (t
'U edeJeolpcseJolcrrls alserfrcep. U 3rA.0 1r_?+ ,a=(x),! (q

' Z = oD * oa = (0),! = (d7+)f fli.lr t, 'r

!$n1og

'l<reclrorulued z-:-=rn-. !-{ 
l

' t+ x ,((t),!)-;"^,vl- 
sr azerlsuouep as s5 (c

'I:rlS6:relelderprS
xO exe /rericury lncger8 ep e1eurrrrrelep eueld reiegerdns eue ezalnclec es pS q

' / rericurg e g,rrlnuud o else C elicurg gc ecgrrel es gg (u
' 
,a(l- x) = (r)g rS ,ar = (x)J' uud elep UI <- NI : g, ! eyticunJ preprsuoc eS .Z

' (x),1 - @),{ = (r)3 ,g e- 6 : B

epun' (AOOOB+" +(1)E+(O)S- S ezelnclzc as gg (r
'g ed ereolpcserc elserfericuq; pc elere es gg (q

,;;-r-?fii "r"1.r1ec 
as ss (u

\0J -G) /
' 
,_o - ,o = (*) I 'U (- U : ! eficung Ereprsuoc eS .I

d9

d9

d9

dg

d9

d9

x
'I<rA'Z- 

n*=
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I

= .rc 
\ 

$i F1x.; = (x - l)e'
f

raficul funclieil axa Ox

I:-l pentruoricex>1.

: pe lR.

, 2010
-l 1e -l e _
, - - L'tt,-l e e-l

'=,r.e-'=f(x),VxelR.
e' ,.=l .

_r+11'_x+1 . w-.-., v.+')l'r[ x

5p

VARIANTA 3

5p

Sola1ii

1. Se considera funcfia /: (0,+-)J R , f (x) =h/ .

./x

a) Sd se verifice cdr J''(i =?:+, pentru orice xe (0;+-) .

2x.,lx

b) Sd se determine intervalele de monotonie ale funcliei/.

c) Sd se demonstreze ca 3$ < 5f .

2. Se considerd tunc{ia / :lR +IR, /(x) ={1' "'''*-1
2+x, x>-l

a) 56 se arate cd funclia/ admite primitive pe iR 
"

b) Sd se calculeze volumul corpului ob{inut prin rotalia in iurul axei Ox, a

graficului funcliei g:10,21-+ IR, g(x) = f (x), re [0, 2].

n xf(x)u.r.
c) Sa se calculeze f, e

5p

5p

5p
5p

t. a) r,(x)= (HI =* 
-:'i. =rH- = #,vx > o

b) ,f'(x)=0 dacb 
"=n2 

-

/este strict crescltoare pe (0; e2] gi/este strict

descrescStoare pe [e2, +-1.

c) 0 < 3 < 5 < 12,1'rt i"tcrescdtoare pe (0, e'], deci

/(3)< /(5), ry.H, de unde ln36 <ln5u3. Fie
J: JS

este strict crescdtoare pe (0, a -) . deci 16 . Sf .

2.a) lim -f(*)= lime'*1 =i=/(-1), lim./(x)= lim.(2*x)=1.Deci/este' x- s-l' .r-+-l "r-+-l x--+-l
,r<-l x<-l x>-1 ,r>-l

continud in l, dar/continui pe lR \ {1} , deci/continu[ pe lR. Rezultd, cdf admite

primitive pe lR.

b) v = n [] s' {ia, = Tt fr (2 + x)2 dx= "npl. = 
" (+ - 3) = ) n

n LLy * = l:+ o, * f,q* dr = (x -,,n 
l_l. :[,, 

. *)[, =

g :(0, + *) -+ lR, g(x) = lnx ;

9 -8e
JC

2t5

;(r) l+++ 0---
,(*) | t12 X X



9TZ

_a-, 0r - I

+-",txz+ l*1"= :'- Ir - -l

-at'itt=xp(x)polu= 1

= (.r-)-/ +(x)l = (r)B (e

= 
" 

,p 
,._uI Errnzeu

U =IA 'lZ ,r-2+ z, 
(q

r'ol =-rA 
'o <G){ @'z

r't002'600Z=@),t @

'o=(t),-/=(t)-/

as: tatue8uel eriencg (q

6O0I = 6),1+(O)"/ (u'r

glnloS

3 ierirutu rnlncgur8
!.\ auluueleP es 95 (c

0

d9

c
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. oroz _ 
ol orc(, ._^...\ a
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(J
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= (l - o),q = ()l ., - :l,ax)E - *,1,r1* J t = *p *r* 
J f = xp,a. ( r" - 1ry a) 

J tt

.t-'l( , ^,, ) .*. or^

i= I;t .; )='p^It+'pt*I 
=xp(xl*,')l =xp14sf, @'z

'-* ?l pclqo ploldrursu

elser:frceq'o=,_rfii =(x-C)rffii =Lt ,r= 
_r*rLffi=&*i=u (t

'(-+'ol
ed eruolpcseJc lcr4s elset gly:zet : O < @),{ :rlep, I- < x_a- rrreue, g I x gceq

'[o'*)
ed eruolpcsercsep lculs elsetgllnzeJ : 0 > @),t :rlep,I- > x_a- ureue,0 >.r pceq

'pcrunerinlos O-x gcep O=@),1 i,_?-t=G),1 (q

*_D -l= (x),{ (e .t

tintos

' xp(x) uoor|.(e + ,rg;I ozotnct€c as pg (c

' 
o?9=rp,r.(rr-1r14)J tgcul teJtse I<D leet Inrgunu ouruuelep es pS (q

'*p(r)SI ezetnctec es pg (u

I- ,*E - g(t + r) = 1r;3 ' U <- 6: 3 uricung greprsuoc eS .Z

/rericurg pcger8 BI @+ er]gc ecrlgo reloldunse erience euuuelep es pg (c
'(- + '0] ed ereolpcserc rS [6 '*) ed eJ€o]?csercsep else/pc elere es pg (q
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d9

d9

dE

d9

dg

d9

d9

d9

dg
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;atoare pe [0, + -).
_eraficul funclieil
-1

'(-r)-x3).e"dx=6e"

strict descrescltoare pe

te strict crescitoare pe

=0.Deci/:xeste

,2010+

2010

5p

5p

5p

VARIANTA 5

1. Se consideri tunc1ia / :R -+ m, ,f (r) - x200e -2009(x - 1) - I .

a) SE se calculeze f(0)+ f'(0).
b) S[ se scrie ecua]ia tangentei la graficul functiei/ in punctul ;(t;O).

c) Si se arate cd funclia / este convexi pe [O;+-) .

2. Se consider6 funclia / : R -r IR., /(x) = x + e-x

a) Sd se calculeze aria suprafelei plane cuprinse intre graficul funcliei f, axa Ox

gidrepteledeecualii x=0 $i x=1.
b) Folosind faptul cI *' + 

"-*' 
> 1 pentru orice xe IR , s[ se demonstreze c[

1..
l"-r" dx>!.J1

o

c) Sd se determine volumul corpului obfinut prin rotalia in jurul axei O.t, a

graficului tuncliei g;[0,1] + R, g(.x) = .f (x)+ f (-x) .

Solulii

l. a) /(0) + f'(O) = 2OO9 -l- 2OOg= -1, unde .f'(x) =2009' x2008 - 2OOg .

b) Ecua{iatangentei este y - f(l)=.f'(l)(t-l). Rezultd y =0, deoarece

"f(l)= f'(r)=0.

5p

5p

5p

onvexl Pe [0; -; .

.11

,.'ll _t r ," 
ll = r-;*'=

/10
. rllr-ll 7il_

lil 4il0

- "' i) =3eo (a -t) =

3e -2

1

r)

I,

= "l+l;,+ 
2x tto +l;,)= "l+ *' - "-' f ')= rr' - ea + 4)
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